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THÉORÈME IV.-Les quotients du mn.
m'f. e. de deux nombres par ces nombres, priq
,en ordre inverse, sont ceux de ces nombres
par leur p. g. c. d.

DEMONSTRATION.

'T

leur différence A + B - A ou B. Il s'en-
suivrait que A et B auraient un diviseur
commun d et ne seraient pas premiers
entre eux : ce qui est contraire à l'hypo-
thèse.

Donc A + B et A sont premiers entre
:"~th~ i'Q et_ý1 Q . eux.
A B 2t Hypothèse: A et B sont premiers

A B entre eux.Donclusion : =Qet Q. Conclusion: A -B et B sont premiers
En effet, soient q et q' les quotients entre eux.

de A et B par leur p. g. c. d. D. Il vient (Démonstration analogue).
A 1.D 'yohèe ntr -l 30 h1ypothèse: A et B sont premiers.

(1). De l'hypothèse, on tire MA. eux.
Q et M=B. Q'. Donc A. Q=B' D'où Conclusioù: A + B et A. B sont pre-
A miers tntre eux.

p (2). Comparant (1) et (2),En effet, en vertu de la première partie
9

(le ce théorème, A + B est premier avec
A et B. Donc A + B est premier avec

Cerouin t A. Bsn pe

On prouve, comme au théorème pré- l p uA
,4° H hè 1

cédent, que- est une fraction irréduc-
q

tible. D'autre part,9 est aussi irréduc-
Q

tible, car les quotients du moindre mul-
tiple de deux nombres par ces nombres
sont premiers entre eux. Il s'ensuit que

== Q' et q'= Q.
Donc -=Q'et B =Q.

D

THÉORÈMF V.-Si deux nombres sont
Premiers entre eux, 1 leur somme et l'un
d'eux, 2° leur différence et l'un d'eux,
3Q leur somme et leur produit, 4° leur
différence et leur produit sont premiers
entre eux.

DEMONSTRATIoN.

1 Hypothèse : A et B sont premiers
entre eux.

Conclusion . A + B et A sont premiers
entre eux.

En effet, supposons que A + B et A
admettent un diviseur commun d, autre
que l'unité. Or, tout nombre d qui en
divise deux autres A + B et A divise

-±hyou. ,ie: A et -B sont premiers

entre eux.
Conclusion: A -B et A. B sont pre-

miers entre eux.
(Démonstration analogue.)

THÉORÈME VI (réciproque du précé-
dent). Si 10 la somme de deux nombres et
l'un d'eux, 2° leur différence et l'un d'eux,
30 leur somme et leur produit. 4Q leur diff-
rence et leur produit sont premiers entre
eux, ces nombres sont premiers entre eux.

DEMONSTRATION.

1" Hypothèse . A + B et A sont pre-
miers entre eux.

Conclusion: A et B sont premiers entre
eux,

En effet, si A et B avaient un facteur
commun d, ce facteur diviserait leur
somme A + B. Dès lors A + B et A ne
seraient pas premiers entre eux: ce qui
est contraire à l'hypothèse.

Donc A et B sont premiers entre eux.
Remarque. - Les autres parties se dé-

montrent d'une manière analogue.

THÉoRÈME VII. - Si deux nombres sont
premiers entre eux: 1' leur somme et leur


