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or 1 y-t s Is = Py P
mémes facteurs simples ot e nombre moindro que.n ; de quelque

car ees dcu\ prodmta renferment les

manidre qu'on effectue le produit, il doit done, ' dprés Ia su‘r
position, rester Jo méme; done aussi Pl =P Py, Or le
;théordme est vral pour trois taueura, ﬂ ~ub~\su done sussi pour
q\utn\ facteurs,: cte.
“1Y. Problenta 20 De cmnlnm de m'nm\rcs pcnt on cﬂulucr le
: prodmt den ﬁcteur; indgaux ?

‘Sotution,: Désignons par le symbole Py ce o nombre de manitres;
Cefpar Pyopree nmubrc forsqu’ il survient wn nouvean fietens 1\,
o( que Pon an oL facteurs; \h\‘rchmh 1o velation entre Pype ot
Py De quelqué manidre quion 'y prenne poar effectuer Py il
faudra tonjours exdeuter u—1" muiuplwmou:. Ceci est évident
lorsqu’on multiplic le prewier facteur par lo ‘second 5 ce premier
pmdun par le troisiduie facteur; ce sceomd! produit par_le qua
tri¢me factenr, et ainsi de suire: i) en est eneere de méme lors
qu'on vxdente par groupes, mep\c- soit n = 12, il faut onze
multiplicasions, par ke mode successif’; et sion duwmpmo en traots
groupes de trois, quatre et el ing holuuﬂ le prcuucr groupe né-
cessite deux mu]txphcmuu- lo-second en exige trois et lo trofsid.
me quatre; A quoi il faut ajouter, denx. muluphcntmm pour les
trois STOUPSS § ainsi; en tunt, encore onze; et le méme raisonne-

tuent = .xppllquc A un nombre yueleonque de facteurs,
C‘oh pcm- soient d'abord deux facteurs a, b, on'a éridemment
Py =2y savoir Vad, ba ;o prénons un troisidme facteur ¢ ;7 on'peut
Je combiner comme muln,.lwucnr. ou multiplicande .uu, by, en.
titrewent effectid, ee qm denpe deax muniéres, eal, abe 7 ou, bien
_ engore fuire m&ernmr pendant la- m\ﬂuphmtmn mm, ac b,
Lea I,, ax be, ax by ce qm donine: quatre mamu’d
S manitres; m~ommnt de méme sur b, on voit que Ton a P\ =
122,67 prenons un qu.nm-uw fncu'ur d, et combinensle ‘avee
le. produn abe 74" wbord cutidrement d}lcluc on obtieut deux ma-
nitres dabie, abad ! cnsuite pendint Topérution, ale exige deux
myltiplicatious ; en intreduisant o pendant’ 1.1 prewmidre, cdl\, de!.
a par be, on obtient quatre manidres 1 ad, be, da. be, i dbe, a:

.

¢ entout dix manidres ()n endit autant ‘d'un produn. qucl
. conqne Jolt Py = 12022, 6,010 on trou\‘e ait de mdme Py
206, 100 145 et ainsi de suite.
I ) "t'uLl‘.ll ‘soit M une ‘des maniéres cmplnvu,s pour obtenir lo
: produxt de n facteurs, - Le nouseau facteur K peut se combiner,
= umluphmn(k ou ntultiplicatenr avee ‘M, ¢e.qui donne deux ma.
nitres ; si on Vintroduit pendunt I'O\Lcunm) il'y an=—1 multiphi-
.mous dont chucune donne quatre uulmcrcs, et en tout f (a~—1)
H Z=dn—21 ce qu'on dit pour M peut s'appliquer & toute ma-
mue d obtcmr le produit de n fuctenrs; done

: = (4n—=6) Pna '\
‘\emcnb n--, 3, l, G my et considérant“que

. Pyypv=(dn-: )I ny ou bxen 1’,.
“+ Faisant” succes,
Py=1ona .
P =2 ]’;z_.ﬁ, ']’..»...G lO
S l’QN..bl()Hl
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les crochets” duwuent un prodmt continuel.

Observation. Cette i ingénicuse solution est dued M. Rodrigues
(Ohndt) Lia formule avait ét¢ trouvée auparavant par M, L 1t
Slan & Vaide de congidérations combm.llolrc'i. (/auruul de Liou:
ville, L I[l p.315 et 519, 1838,)
P12, obluuc 3. De combien de manidres pcubon effectuer un
‘ produxt de'n facteurs, lorsqu'il y a des facteurs égaux ?
,So(uuon. Soit @b Coyetatb +¢,.i.0 =2 on nura

o 2610, . (dn—8)
" (1.-'-‘"-1\) (l--u- --.b) (]..4.3...0)...

( Cctte fornnﬂc, ‘déduite de la théorie combinatoire est ausi de
“ \I “Catalan. (Jorirnal de Liouville, t. VI, p. 74,184 1)
Observation, Ce‘! aolutlons convlenucnt aussi au problune l
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{bro qu'on soustrait ;

en’tout six ‘

bid, et antant puul,mn Ju séconde mu)llphcnmn “celle de at par}:

I)mswn, «lescur.t, r(sm'ns. T St

13. I d\\'won est ung opéra\mu par laq\mlk on {rouve tom
bien de fois on peut soustraire un nombre d'un autre jusqu'd e
que le reste soit devenu plus petit que lo nombre soustrait, . Le
ol md'ndc est le nombro duqucl on soustrait; le divisenr, l¢ nom-
le guoticut marque:lo nombre de soust -

tions Aeffectuer; le résidu do denx nombres est le reste de b divi:
sion du ;,rmd nowbre par ly petit, ~Adnsd, pour les ‘deny nom:
bres 19 et 5, 19 est le dividende, b le (h\'m'nr, 3le quntmm et
4 lo résidu;

Sotent «, dmdcmlv; JIn dn‘hoﬂr 1+ q, Guotient 5 », rmdu, un a
Fidentitd a ok :

Obsereation, lm division et la wultiplication sout deux opéra
tions ineerses ot peuvent so controler mutueilement.

4. Lorsque le résidu de denx nombres st 260, Lo dividinde
est dit muluph du diviseur, et e diviseur est un musmm’!q/[r
du dividende. © On dit aussi, duns un’ sens restreint, quun nom-
bre est diviseur d'un autre, lorsque leur réridu est nul; winsi d
est diviseur de 15, et’' 15 est un mulnph- de b Ziéro est ivisible
p.lr un nombre quulwnquc

15! Notation, Nous proposons, de d\-an"ncr le mulnplu qm-L

caniue d'un nmubro parun point placé sur ce nombre; ainsi b p
désignent des multmlm queleondgues de b ow de p, ctluiu.umu

a m)) signific que o eit nn mpltiple de p , :
Obrcrm(mn.kl“_ pioint est déjd uuplmc ;mur désiguer une
mulnphcnlmn qu'md il est placé A ¢6té du nombre,

1% ...) duwnc I partie umuru da quomut de a du is¢ par

,auN] ( ) (”) =0. -
5/

15, Loruqua Y méme nombre divise d'antres nombres, on dit
qu il est diviseur commun '\ ces deux nombrui' 'mm h) C’s( «hw
seut commun A0, 21 360 «

U Un est diviseur, wmmun A tous lcs umnbrc:. SR

17, Un nombre premicr est celui qui n'est dxvmble quc p'n'
lui-méme, 7, 11, 13, 17, ete, sont des nombres. preutiers ) leg aus
tres nombre =om dits! non premivrs-on composés, 2 est o seul
nombro premier ;mr- 1.2.3 sont trois u(nuhru prewmiery con-
séeutifs, il ne saurait y en avoir d' .mtrcq aussi conséentifs.: _

18, Deux. nombres sont premiers entre Lux lorcqu ils nont
d' autres divisenrs communs que ¥ tumé sainsi 20 et 30 sout pre-
miecrs entre cue. ,

Corollaire 1. Un est le premier & Végard dc tous les autres
nombres,

Corolluire 2. Un nombre prcmu.r est néccqwalrcmcut prcmur
avee tout nombre plus petit; avee un nombre plusgrand, i est
premier ou i} en est un sous-multiple.

1‘1 Théoréme 3, La somme algébrique de. tant de ﬂmnbrcs
qu'on voudra, mulhplcs chacun du méme nombrc est. un !llulll'
plc d(, ce nombn.. . ‘

:
=2,k

o

-y

Ce t\x(r)rumc peut ‘su.nrc ainsi: o -p b= ]) c—~p c\c Sona

aitbte F......—.17.

20, Théaréme 4. L sonme nll'cbnque dc. t.mt dc ‘multiples
d'un mdwe nowbre qu'on voudrn, et nffectés chagun'd’ un LDCnl-
clcnt ‘entier, em unl mump\e de ce munc nombrc.,

Cc thdorumc pcut s'éeriro .unsl Las= -p b—-p c= p ctc., on'a

'

aussi ma-i-nb +re Fees ,.])

Corollaire. *Si u=p b::p, 1;... on a ambn e . Mp
m, n, ¥ étant des exposants entiers positifs, .

OIzsrrvu!mn. Nous omettons l.l d(mon‘%trnhon trop I‘uulc dcccs E
théorunu&. :

21, Théoréme 5. T:e dn‘mour comm\m
uussx cmmuun .Ucur u:mlu. e

'\“dcux nonjbrcs est




