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Théorèmes d'arithmétique.

THÉORÈME SUR LE M. M. C. ET LE P. G. C. D.

DE DEUX NOMBRES.

1. THÉORÈME. - Le produit du p. g.
c. d. et du m. m. c. de deux nombres est égal
au produit de ces nombres.

DÉMONSTRATION. - Soient les nombres
A et B, D leur p. g. c. d. et M leur m. m.
C. Il s'agit de démontrer que D x M =

A ;B.
En effet le p. g. c. d. D renferme les

facteurs premiers communs aux deux
nombres avec leurs petits exposants ; le
ra. m. c. M les contient avec leurs plus
grandsexposants: comme iln'y aque deux
nombres A et B, il s'ensuit que tous les
facteurs premiers communs de A et B se
retrouvent dans D et M.

De plus le m. m. c. M renferme les
facteurs premiers non communs avec
leurs exposants: donc les autres facteurs
premiers de A et B se retrouvent dans le
ru. m. c. M.

D'ailleurs D et M ne renferment pas
d'autres facteurs premiers.

Il s'ensuit que les facteurs premiers
de D x M sont les mêmes que eeux de
A x B et qu'ils ont les mêmes exposants
dans les deux produits.

Donc D x M = A x B. c. Q. F. D.

COROLLAIRES. - De l'égalité D x M=
A x B, on peut, par des transformations
très simples, faire découler les formules
suivantes:

Ax×B.
10 D= M

D'où : Le plus grand commun diviseur
de deux nombres est égal au produit de ces
nombres, divisé par leur plus petit multiple.

A x B
2 M= D

Le moindre multiple commun de deux

norêbre8 est égal au produit de ces nombres,
divisé par leur plus grand commun divi-
senr.

3M= xB.
D

Le moindre multiple commun de deux
nombres est égal au quotient de l'un des
nombres par leur plus grand diviseur. mul-
tiplié par l'autre nombre.

A B
4°M=D

Le moindre multiple commun de deux
nombres est égal au produit de leur plus
grand commun diviseur par les quotients de
ces deux nombres divisés chacun par le plus
grand commun diviseur.

A*
5' D = -ý

Le plus grand commun diviseur de deux
nombres est égal à l'un des nombres di-
visé par le quotient du moindre multiple
commun par le second nombre.

REMARQUES. - a) Ces corollaires peu-
vent être démontrés d'après la même
méthode que le théorème.

b) Ces différents corollaires fournis-
sent des règles particulières pour la
recherche du plus grand commun divi-
seur ou du moindre multiple commun
de deux nombres.

Soient les nombres 48 et 36 dont le
grand commnn diviseur
est 12. Leur moindre multiple commun

48
égalera 48 x 36 ou 4 x 36 ou 144, d'a-

près le 3e corollaire.

* *

II. THÉORÈME. - Le plus grand com-
mun diviseur de deux nombres est le même
que celui de leur somme et de leur moindre
multiple.
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